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問 1. f : G → G′ を群準同型とする.

(1) 部分集合 S ⊂ Gに対して
f(⟨S⟩) = ⟨f(S)⟩

が成り立つことを示せ (ただし, ⟨S⟩は S で生成された部分群である).

(2) f が群同型であるとする. このとき, 次が成り立つことを示せ.

S が Gを生成する⇐⇒ f(S)が G′ を生成する.

問 2. Gを群とする. Inn(G)◁Aut(G)であることを示せ.

問 3. 対称群 S4 のすべての部分群を求めよ.

問 4. Gを群とし, x ∈ Gを位数 nの元とする (ただし, nは自然数である). 整数 k ∈ Zに対して, xk

の位数を求めよ.


